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Concursul Interjudetean de Matematica ,,PRIN LABIRINTUL MATEMATICII”
Editia a XIX-a, Baia Mare, 14 noiembrie 2026

BAREM DE CORECTARE, CLASA A VII-A

Subiectul 1. Se considerd numerele naturale a =3n+7,b=2n+5,c=n+2,unde n € N. Stabiliti dacd numarul

[a,b] + [a, c] este rational sau irational (prin [x, y] intelegem cel mai mic multiplu comun al numerelor x si ).

SOIULIE: OFICTU oottt ettt b bttt s bttt s b et s b et e s be s b e ebe e bt saeebeenaenbebenee Ip
Aritim ci a,b respectiv a, c sunt prime intre ele. Fie d € N cel mai mare divizor comun a numerelor a,b
Atunci d|a si d‘b:d‘(2a—3b):d‘(—l):>d: ........................................................................................ 2p
:c.m.m.d.c(a,b):l:[a,b]:a-b .................................................................................................................. 2p
Fie e € N cel mai mare divizor comun a numerelor a,c

:>e|a si e‘bze‘(a—Sb):dﬂ:d:l ........................................................................................................... 2p
= A C(@,C) Z175 [@,C] 2@ C o 2p

:,[[a,b]+[a,c] =«ab+ac =\/a(b+c) =\/(3n+7)(3n+7) :(3n+7) EQ i 1p

Subiectul 2. In exteriorul triunghiului ascutitunghic ABC se construiesc pe laturile ABsi AC pitratele de centru
Psi Q si mai consideram punctul M mijlocul laturii BC. Demonstrati ca triunghiul MPQ este dreptunghic

isoscel.
SOIUtIE: OfICIU ..o et Ip

E
PM linie mijlocie in A EBC = PM || EC,PM = TC

MQ linie mijlocie in AGCB = QM || BG,OM = %

Daca notam

m(<):BAC) =a = m(<):EAC) = m(<):BAG) =90"+a" =
,XEAC =<«BAG,EA= AB,AC = AG = AEAC=ABAG
(LUL) = EC=BG=PM=0M (@) I 3p
De asemenea, din A EFAC = ABAG = <XAEC =<A4BG.

Notam m(<A4EC)=m(<ABG)=x". Atunci

m(<HEB)=m(<AEB)—m(<AEH ) =45 —x", m(<HBE)=m(<AEB)+m(<ABH ) =45 +x"=>....1p
m(<HEB)+m(<HBE)=90" = m(<EHB)=90" =

EC 1 BG,PM || EC,OM || BG=PM 1. OM )

Din (1) si (2) deducem ca A MPQ este dreptunghic iSOSCEl .........ccoueuiiririeiiiiiirieiceeie s 3p

Baia Mare, str. Culturii, nr. 2, cod postal 430282
Telefon si fax: 0262211943, mobil secretariat: 0730123630
Cod fiscal 3825932, e-mail: lucaciu@lucaciu.multinet.ro

Proiect realizat cu sprijinul financiar al Consiliului Judetean Maramures


mailto:lucaciu@lucaciu.multinet.ro

JERY '
NSPECTORATUL SCOLAR TG Egﬁéfﬁl?{; [
UDETEAN MARAMURES ‘?‘@J“/ CERCET:AR[[
colegiul Nagional -~ Consiliul Judetean visit =
Vasile Lucaciu Maramures A 4 ’ Ma ramures.ro

Subiectul 3. Fie paralelogramul ABCD si punctul M situat pe diagonala BD, cu 2- BM < BD . Fie punctele
Ee€AB, F € AD si G € BD astfel incat ME || AD, MF' || AB,MC || AG si AB = EM + MF' . Determinati

valoarea raportului dintre perimetrul triunghiului BCM si perimetrul triunghiului DGC .

SOIULIE: OFICTU .ottt ettt et e a et e bt bt eat et e s bt et e eb e et e st e emteebeebeestenseeteeneeneesensenee Ip
’ ¢ Din FeAD si ME || AD = ME || AF

Din E € AB si MF || AB=> MF || AE

Deci AEMF este paralelogram, cu MF = AE .

Atunci AB=AE+EB=MF +EB .......cccccoocvevveeeecrenn.. Ip
y Dar AB=EM + MF = EB = EM = AEBM este isoscel cu

A . 5 <EBM =<EMB

................................................................... Ip
Din ME || AD = <<EMB = <<ADB (corespondente)
Se obtine <XABD =<XADB, deci ABD este un triunghi isoscel, cu AB = AD .......ccccoovevenecineineieeeeeeeens Ip
Cum ABCD este un paralelogram cu doua laturi consecutive congruente, rezultd ca 4ABCD este romb ............. Ip
Cum XDAG =<MCB (unghiuri cu laturile respectiv paralele), 4D = BC, <ADG = <«XCBM (alterne interne)
=S ADAG=ABCMU.LU.) = AG =CM ;DG = BM ..ottt 2p
Din AG||CM si AG=CM rezultda AMCG este un paralelogram cu diagonalele perpendiculare, deci
patrulaterul AMUCG €STE TOMD .........ccviiuiieiiiiiicieeiecte ettt ettt et st ta et et eeteesse s essesbeeseessesseessessessesssannas Ip
Din DG =BM , DC = BC si GC =MC rezulta ABCM =ADCG = I;A‘gﬂ = R 2p

ADCG

Subiectul 4. Determinati numerele naturale nenule m si n pentru care numerele m,m+8 m~+10 si m+n sunt
prime, avand suma o putere a lui 2 cu exponent natural, iar suma patratelor acestor patru numere este un patrat
perfect.

Gazeta Matematica nr.4/2026
N T0] LT 8 T o3 1 RSSO Ip

Cum m+8, m+10 sunt numere prime, deducem ca m este impar

De asemenea, din m prim, m impar, deducem m > 3

Pentru m =3 avem numerele prime m=3,m+8=11,m+10=13......ccccoiiniiiireeeeeeeeee e, Ip
Dacid m > 5, prim, atunci m poate fi de forma m=6k+1L ke N sau m=6k+5keN.....ccccceevvvvriirececnn Ip
Pentru m =6k +1,k € N" obtinem m+8 =6k +9:3, deci NU € PriM..........ocevvvrvereeireeeeeeeeeeeeeeeee e Ip
Pentru m=6k+5,k €N obtinem m+10=6k +15:3, deci NU € Prim ..........ccoeverereveeereeeeereeeeeeeeeeeeeeeeie e Ip

Prin urmare avem m = 3. In acest caz numerele sunt 3,11,13,3 +n

Notdm 3+n=p,p>5, pprim (n € N",npar n>2)

Mai trebuie si fie indeplinite conditiile p-prim, p>5, 3+11+13+p=2"keN= p=2"-27k>5i

3* +11% +13% + p” patrat perfect, adicd 299 + P” PATAL PEITECE .....vervveeeeeeeeeeeeeeeee oo eeeeeeeeeee e seeeeeeees Ip

Daci p>299 = p° < p* +299 < p’ +p=p(p+1)£(p+1)2 = 299 + p’ nu e patrat perfect
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Din p prim, p <299 = p<293=2°-27<293=2<320=>k<8=+k<{56,7,8}

k=5=p=5=299+25=324=18 =>n=2

................................................................................................. Ip
ke=6=p=37=>1(299+37")=8=>299+37" Nl & PATAL PETFeCt..........orrcrrrrrrrrrrrororrrrsrrsososoes Ip
k=7= p=101=299+101> =10500 =105 -10° nu € PALrAt PEIFECE........ovvreverererereeeeeeeeeeeeeeeereereeseeereeeeseeae Ip

k=8= p=229=>299+229> =229 +229+70=229-230+70 = 10(229 +23+7 ) care nu este divizibil cu
100 dar este divizibil cu 10, deci nu e patrat perfect
Deci m =3,n =2 singura solutie a problemei
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